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e Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 punctedin oficiu.

. Ti
ZAD

mpul delucru efectiv estede 3 ore.
ANIE I. (30 bodov)

5b
5b
5b
5b

5b

1. Ukézte, Zesislo n=(3-i/2)(3+i2) je celé, kdei® =-1.
2. Ur¢te redinesislo a vediac, zeA(a, 3) leZi na grafe funkcid R - R, f(x)=2x+a.

3. Na mnozine realnyctisel rieste rovnicl2019 + 2019* = .
4. Vypoeitajte pravdepodobnésze ak vyberieme jedntislo spomedzi dvojcifernych prirodzenych

¢isel, ono bude miaislicu jednotiek neparnu.
5. V kartézskej stradnicovej ststax®y majme bodyA(3,-3) i B(2,~2). Urste rovnicu priamky
d, ktord prechadza bodo a je kolma naAB.

5b | 6. Ukazte, Zesin(a—-b) sin(a+b) =( sina~- sitb)( sim+ sih), pre hociktoré reainéslaa i b.
ZADANIE II. (30 bodov)
a 0 -a
1. Majme maticuA(a)=| 0 2 0 |, kdea je redlnesislo.
-a 0 a
5b | @) Ukazte, 2edet(A(a)) = 0, pre hociktoré realn&slo a .

5b
5b

5b
5b

5b

ZAD

b) Dokéazte, zeA(a) A(b) = 2A(ab) , pre hociktoré redingislaa i b.

c) Dokazte, ze matic® = A(log, 3) [(A(log; 4 [A( log, JL1..[A( logs 1§ méa vetky prvky celéisla.
2. Majme polyndmf = X3+ X2+mX +n, kdem i n su redln&isla.

a) Ukazte, zef (-1) - 2f (0)+ f (1) = 2, pre hociktoré redlnéslam i n.

b) Uréte realngisla m i n vediac, Ze polyndnt je delitd’ny polync')momx2 -1.

c) Dokazte, Ze3(X X, + XqXg+ X X g+ XX X - (X31+ X5t x3}=1, pre hociktoré realngslam i n, kde

X, X 1 X3 sU korene polynomu .
ANIE I11. (30 bodov)

5b
5b

5b

5b

5b

5b

1. Majme funkciu f R - R, f(x)=x%"*.
a) Ukazte, zef '(x) =x(2-x)e™, xOR.
b) Uréte intervaly monoténnosti pre funkcifi.

c) Dokazte, Ze pre hociktoréD(O,4e‘2), rovnica f (x) =a ma presne tri realne korene.
2. Majme funkciu f :(0,4») - R, f(x)=x?+Inx.
2
7
Ukazte, ze||( f —Inx)dx=—.
a) Ukazte ze{( (x) ~Inx)adx 3
b) Dokazte, Ze rovinna plocha ohréena grafom funkcieg:(0,+) - R, g(x)=2x-x*+ f (x),

osouOx a priamkami s rovnicamk =1 i x=e méa obsah rovny .

1
c) Dokézte, Ze lim [ x"(f (x)-x)dx=0.
ol
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